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В работе рассматриваются дробные степени дифференциально­
го оператора Бесселя

B v =  D 2 +  - D ,  v > 0 ,  D : = A .  (1)
x dx

Этот оператор играет существенную роль в теории дифференци­
альных уравнений с частными производными, так как является ра­
диальной частью оператора Лапласа, а также входит в различные 
классы уравнений, которые называются в терминологии И.А. Ку­
приянова “В -  эллиптическими”, “В -  гиперболическими”, “В -  пара­
болическими”, или иногда “уравнениями Лапласа -  Бесселя”. Дроб­
ные степени оператора Бесселя изучаются во многих работах, но в 
подавляющем большинстве работ определяются неявно в терминах 
их действия в образах преобразования Ханкеля.

В докладе рассматриваются явные реализации дробных степе­
ней оператора Бесселя как интегральных операторов со специаль­
ными функциями в ядрах [1]-[3]. Они являются обобщениями опе­
раторов дробного интегродифференцирования Римана-Лиуб и л л я . 
Рассматриваются явные представления дробных степеней, обобщён­
ная формула Тэйлора, представление резольвенты, действие в об­
разах преобразования Ханкеля, полу групповое свойство, примене­
ние к различным дифференциальным уравнениям дробного поряд­
ка.
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О ГРУППАХ С КОНЕЧНЫ М  РЕГУ ЛЯ РН Ы М  
АВТОМ ОРФ ИЗМ ОМ  ЧЕТНОГО ПОРЯДКА
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Совместно с Е.Б. Дураковым доказана следующая
Теорема 1. Пусть G — группа, i,a  е G, |i| =  2, |a| > 2, 

H  = CG(i) и для любого g е G \  H  подгруппа Lg = (i, a9) конечна и 
является группой Фробениуса с ядром, не содержащим элементы 
i и а9. Тогда инволюция i конечна и изолирована в G, a ,i е [i, G] и 
G = [i,G]H.

Инволюция i называется изолированной в группе G, если для 
каждого элемента g е G коммутатop [i,g] =  ig-1 ig имеет нечетный 
порядок [1].

Основная гипотеза: Если подгруппа H П [i, G] локально конеч­
на, то и группа [i, G] локально конечна.

В случае когда |а| =  4 [2], получаем вопрос 12.100 П.В. Шумяц- 
кого из [3]. Случай |a| =  p, p -  нечетное простое число, приводит к 
вопросу В.П. Шункова 6.56 [3] с дополнительным ресурсом в виде 
автоморфизма i порядка 2:

Теорема 2. Если при условиях теоремы 1 |a| =  p -  простое 
нечетное число и для любого элемента h е H  П [i,G] подгруппа 
(a,ah) конечна, то [i,G] X (a) -  периодическая группа Фробениуса 
с ядром [i, G] и неинвариантным множителем (a), при этом для 
любого элемента f  е [i,G] подгруппа (a, f ) конечна.
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